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Zadanie 1. Potega dziewiatki
Niech n bedzie liczba naturalna dodatnig. Uzasadnij, ze liczbe postaci 9" mozna
zapisa¢ w postaci sumy trzech kwadratow liczb catkowitych dodatnich.

Zadanie 2. Kat prosty w kwadracie
Punkt E jest srodkiem boku AB kwadratu ABCD. Punkt F lezy na przekatnej AC tak,
ze |AF|:|FC|=3:1. Udowodnij, ze kat EFD jest katem prostym.

Zadanie 3. Trzy roztwory
Mamy do dyspozycji po jednym litrze roztworéw soli o stezeniach 5%, 10% i 15%.
Chcemy otrzymaé roztwoér o stezeniu 8%. Oblicz, jaka najwieksza ilos¢ takiego
roztworu mozemy uzyskac.

Zadanie 4. Nier6wnosé I
Udowodnij, ze dla dowolnych dodatnich liczba, b zachodzi nieréwnos¢
a b 1

4 2+4 2S :
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Zadanie 5. Réwnanie

Podaj liczbe par liczb naturalnych (x,y) spelniajacych réwnanie %+%:ﬁ.

Odpowiedz uzasadnij.

Zadanie 6. CzworoScian
Czy istnieje czworoscian, ktérego wysokoéci maja dlugosé: 3, 6, 8 i 24? Odpowiedz
uzasadnij.

Zadanie 7. Najwieksza wartos¢
Wiadomo, ze x> +xy +y> =x +y . Wyznacz najwieksza warto$¢ wyrazenia x> +y°.

Zadanie 8. Nier6wnos¢ I1
Uzasadnij, ze jedli liczby x,y,z sa dodatnie, to prawdziwa jest nier6wnos¢
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Zadanie 9. Potega piatki
Czy rownanie a* +b* +c¢* +d* =5 ma rozwiagzanie w liczbach catkowitych a,b,c,d?

Odpowiedz uzasadnij.

Zadanie 10. SzeScian i sze$cianiki

Wyznacz najmniejsza liczbe naturalng n taka, ze szedcian o krawedzi dlugosci n
mozna rozcig¢ na 2015 szeScianikéw, ktérych dilugosci krawedzi sa liczbami
naturalnymi.

Zadanie 11. Potega potegi
Niech n=2015"". Wyznacz pierwsza cyfre po przecinku liczby vn® +n+1.

Zadanie 12. Czworokat

Dany jest czworokat, ktérego dwa przeciwlegte katy sa proste. Boki przy jednym
kacie prostym maja dlugosci ai b, przy drugim kacie prostym boki sa réwne. Oblicz
odleglos¢ pomiedzy wierzchotkami katéw prostych.

Rozwigzania zadan sprawdzaja nauczycieli matematyki oceniajac kazde w skali od 0 do 5
punktéw. Zestawienie wynikéw z punktacja za kazde zadanie prosimy o przestanie na
adres:

Zespol Szkol nr 10 im. Prof. Stefana Banacha

87-100 Torun, plac Sw. Katarzyny 9

tel. (0-56) 622-27-33
lub na:

e-mail: tmaslow@onet.eu

do dnia 9 marca 2015 roku. Final wojewé6dzki dla okoto 100 autoréw najlepszych prac
odbedzie sie 27 i 28 marca 2015 roku w Zespole Szkoét nr 10 w Toruniu. W trakcie tych dni
odbeda sie zawody indywidualne (w piatek) i zespotowe (w sobote). W zawodach
zespolowych uczestnicza szkoly, ktére moga wytoni¢ (sposréd zakwalifikowanych do
drugiego etapu) 3-osobowa druzyne. Kazda szkola moga reprezentowac najwyzej dwie
druzyny oraz co najwyzej dziesieciu uczniow.



